COURS DE MATHS EN 5EME

Parallélogramme

| Définitions et vocabulaire :

1. Rappels :

Définition :

Un quadrilatere est une figure géométrique qui possede 4 cbtés. Les points A,B,C et D sont
appelés les sommets du quadrilatere.

Les cotés qui sont en face I'un de I'autre s'appellent les cotés opposés.
Les c6tés qui se suivent (un sommet en commun) sont appelés les cotés consécutifs.

Les segments qui relient deux sommets opposés sont appelés les diagonales du
quadrilatere.

Deux cotés consécutifs

Un
sommet

Les deux diagonales

Deux cdtés opposés
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Il. Le parallélogramme et ses propriétés :

1.Définition et vocabulaire :

Définition :

Un parallélogramme est un quadrilatere ayant ses diagonales qui se coupent en leur milieu.

D

2.Les propriétés du parallélogramme :

Propriété : centre de symétrie.

Le point O qui est l'intersection des diagonales est le centre de symétrie du
parallélogramme.



B

n

Propriété : cotés paralleles.

Dans un parallélogramme, les c6tés opposés sont paralleles deux a deux.Nous avons
(AB)//(DC) et (AD)//(BC).

D C

Preuve :

Nous savons que le point O est le centre de symétrie du parallélogramme.

Or, la symétrie centrale transforme une droite en une droite qui lui est parallele.
Les droites (AB) et (CD) sont symétriques (de méme pour (AD) et (BC)),

on en déduit que (AB)//(DC) et (AD)//(BC).

Propriété : cotés opposés de méme longueur.

Dans un parallélogramme, les c6tés opposés ont la méme longueur.Nous avons AB=DC et
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AD=BC.

D C

Preuve :

Dans un parallélogramme, le point d'intersection O des diagonales est son centre de symétrie.
Or, la symétrie centrale conserve la longueur des segments.

Les segments [AB] et [DC] sont symétriques par rapport a O (de méme pour [AD] et [BC]).

On en déduit que AB=DC et AD=BC.

Méthode de construction :

Nous utilisons la propriété précédente pour construire un parallélogramme a la regle et au
compas.

Propriété : les angles opposés.

Dans un parallélogramme, les angles opposés ont la méme mesure.Nous avons :
ABC = ADC €t BAD = BCD-




D C

Preuve :
Le point O d'intersection des diagonales est le centre de symétrie du parallélogramme.
Or, la symétrie centrale conserve la mesure des angles.

Les angles @ et @ sont symétriques par rapport au point O (de méme pour les angles
BAD et BCD).

On en déduit que ABC — ADC €t BAD — BCD-

Ill. Les parallélogrammes particuliers :
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LES PARALLELOGRAMMES PARTICULIERS

Le rectangle, le losange et le carré sont des parallélogrammes particuliers. Ils ont donc toutes les propriétés du parallélogramme.

LE RECTANGLE
Définition : un rectangle est un quadrilatére qui a
quatre angles droits,

Propriétés :

Si un quadrilatére est un rectangle alors :

ses cBtés opposés sont paralléles deux a
deux.

ses c8tés opposés sont de méme longueur
deux d deux.

ses diagonales se coupent en leur milieu et
sont de méme longueur.

1
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LE LOSANEE
Définition : un losange est un quadrilatére qui a ses
quatre cdtés de méme longueur.

Propriétés :

Si un quadrilatére est un lesange alors :

ses cBtés opposés sont paralléles deux a
deux.

ses angles opposés sont de méme mesure.

ses diagonales se coupent en leur milieu et

sont perpendiculaires.
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LE CARRE
Définition : un carré est un quadrilatére qui a quatre
angles droits et quatre cdtés de méme longueur, Il
est d la fois un rectangle et un lesange.

Propriétés :

Si un quadrilatére est un carré alors :
ses cBtés opposés sont paralléles deux d
deux.

ses diagonales se coupent en leur milieu,
elles sont de méme longueur et
perpendiculai »

'es,

I
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CENTRE ET AXES DE SYMETRIE DU RECTANGLE, DU LOSANGE, DU CARRE

Le rectangle a deux axes de symétrie et un centre
de symétrie,

Le losange a deux axes de symétrie et un centre de
symétrie,

$

Le carré a quatre axes de symétrie et un centre de
symétrie,

COMMENT RECONNAITRE UN PARALLELOGRAMME PARTICULIER

Avant de reconnaifre un parallélogramme particul

ier, il faut déjd reconnaitre un parallélogramme.

Propriétés :
Si un parallélogramme a un angle droit alors
c'est un rectangle.

Si un parallélogramme a ses diagonales de méme
longueur alors c'est un rectangle

Synthese :

Propriétés :
Si un parallélogramme a deux cétés consécutifs
de méme longueur alors c'est un losange.

Si un parallélogramme a ses diagonales
perpendiculaires alors c'est un losange.

Pour reconnaitre un carré, il faut reconnaitre un
rectangle et un losange.



Cuadril atére

Cdtés Cdtés opposés Dienze cités Les diagonales

opposés de tmEme opposés parall les se coupetit
paralléles2 42 loryguaenr 2 4 2 et de mime | ongoe et ety tniliens

Parall & ogram me

Deze ciotés Les diagonales
@ consécutif's sotit
de mEme longuer perpendicul sites

Dewre cftés Les diagonales
petpendi oulaire s sont égales

T

. ] Gté Les diagmnal
@ Deux cités Les diagonales cciié;jﬁf: = :;Ein =
perpendiculsres sorit égales de mime longuewr | | perpendiculaires

IV. Carte mentale sur les parallélogrammes :
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